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Matematikk R1 Formelark

Alle formler du trenger til eksamen — LK20

Algebra

Polynomdivisjon

* P(z)=(r—a)- Q@)+ R

+ Faktorteoremet: (v — a) er faktor i
P(z) < P(a) =0

* Restteoremet: R = P(a)

Komplekse tall

« Imagineer enhet: 2 = —1

+ Kartesisk form: z = a + bi

» Konjugert: z =a — bi

* Modulus: |z| = va? + b?

* Polarform: z = r(cos 6 + isin6)

* (a+bi)(c+di) = (ac—bd) + (ad + be)i

 z-Z=]|z2|

De Moivres formel

« 2™ =1r"(cos(nf) + isin(nh))

* {/z: nlosninger, arg = 27k

Trigonometri
Identiteter

e sin®z 4 cos?z = 1
s tang = L2

cos T

e 1+ tan?x = —1L

cos?x
Addisjonsteoremer

* sin(u 4+ v) = sinu cosv % cos usin v
* cos(u £ v) = cosucosv F sinusinv

tan uttanv
L] _ e e
tan(u + U) T 1Ftanutanv

Dobbeltvinkelformler

* sin2x = 2sinxcosx

 cos2x = cos? x —sin? z

e cos2x =2cos?zx—1=1-—2sin’z
Halvvinkelformler

. sin2 T = 1—cos 2z

2
. COSQl' — 1+cgs‘.2m

Trigonometriske ligninger

e sinx = a = x = arcsina + 2wn eller
T =7 — arcsina + 2mn

* cosr =a = xr = ZFarccosa + 2mn

* tanx = a = x = arctana + ™n

Funksjoner

Logaritmer

clog, =y a’=x

* Inx =log,z, lgx =log|yx

* log, (zy) = log, = +log, y
* loga % = loga T — loga Yy

* log, " =rlog, x

* log, z = ot

* log,1=0,log,a=1

Eksponentialfunksjoner

. AT . _ qxty a _ _x—
a®-a¥ =a"", 5o =a""Y

s (a®)¥ =a",a’ =

Grenseverdier

sinxz

e lim,_ .o =1

i (1 1) =

Derivasjon

Definisjon

o f/(x) = limp_yo f(w+h})1—f(w)
Grunnleggende regler

e (k) =0, (2™) =na™"
s (Bf) =kf (f£9) =f=+4g
e (e") =€, (a*) =a”Ina

* (Inz)' =7, (log, )’ =

Trigonometriske deriverte

1

1
zlna

* (sinz) = coszx

* (cosz) = —sinz
. I _ 1

(tanz) = ==
Produkt- og kvotientregel
*(f9 = g+t
. (i> _ flo—1d'

g g2

Kjerneregel

* (f(g()) = f'(9(x)) - ¢' ()

o (9@ = 9@ . g/ (1)

. 1 g'(x)
(Ing(z)) = £

Implisitt derivasjon

+ Deriver begge sider mhp. =
» Bruk kjerneregel pa y-ledd, los for 9

Vektorer
Grunnleggende
» 2D: @ = [a1,az], 3D: @ = [a1, as, as]
|| = /aT + a3 1 a3

e a-+ 5:[a1+b1,a2+b2,a3+b3]

. E —b-a

Skalarprodukt

a- Z;f a1b1 + asbs + asbs

G b= |a||b| cosf

* cosf =
cdlbedb=0
* Enhetsvektor: a = &

Analytisk geometri

Linje i planet

cy=ar+belleraxr+by+c=0

e Param.:x = xg +try, y = yo + tro

* Retning: ¥ = [ry,72], Normal: @ =
[=r2,71]

Avstand punkt til linje

o d— lazo+byo+c|
="

Sirkel

c(z—a)+(y—-b)?*=

+ Sentrum (a,b), radius r

* Param.:z =a+rcost,y =b+rsint

Linje og plan i rommet

* Linje: ¢ = xg + try, y = yo + tro,
z=2z9+1trs

* Plan:az +by+cz+d=0

* Normalvektor til plan: 7 = [a, b, ¢]
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Kombinatorikk

Grunnleggende
enl=n-(n—1)-...-1,00=1

« Ordnede utvalg: P(n,r) = (n"f'r),
- Uordnede: (") = -

ri(n—r)!
- @=0G)=10)=(")
Binomialteoremet
* (a+b)" =35 (7)a" 0"

Sannsynlighet
Grunnleggende

» P(A) = S

c0< P(A) <1

« P(A)=1-P(A)

Regneregler

* P(AUB) =P(A)+ P(B)— P(ANDB)
« Disjunkte: P(AU B) = P(A) + P(B)
Betinget sannsynlighet

+ P(A|B) = 2458

* P(ANnB) = P(A|B) - P(B)

Uavhengighet

+ A, Buavhengige & P(ANB) = P(A)-
P(B)

Bevis og argumentasjon
Bevistyper
» Direkte: Visatp = ¢
+ Kontraposisjon: Vis —¢ = —p
* Moteksempel: Finn ett eksempel som
bryter pastanden
* Induksjon: Grunnsteg + induksjons-
steg
Induksjonsbevis
1. Vis at pastanden gjelder forn =1
2. Anta at pastanden gjelder for n = k
3. Vis at pastanden gjelder forn = k + 1
Nyttige summer
c Y i= n(n;l)
. Z?:l 2 — n(n+1)6(2n+1)
D

Nyttige sammenhenger

Eksakte verdier

* sin0° =0, cos0° =1

e sin30° = %, cos 30° = ?
* §in45° = cos45° = L2
e sin60° = @, cos 60° = %
¢ sin90° =1, cos90° =0
Kvadratsetningene

* (a+0b)*=a®+2ab+b?
* (a—b)?=a?—2ab+ b?
* (a+b)(a—0b)=a®—b?
Abc-formelen

car’+br+c=0
- —btvb2—4ac
- 2a

Tips til eksamen

Derivasjon

 Forenkle uttrykket forst

* Identifiser riktig regel

+ Sammensatte: tenk “ytre og indre”
Vektorer

+ Tegn figur

« Parallelle: @ = kb

« Vinkelrett: @- b = 0
Komplekse tall

» Tegn i det komplekse planet
* Polarform for mult./div.
 Kartesisk for add./sub.

Bevis

« Les pastanden ngye

+ Skriv ned hva du skal vise

+ Strukturer tydelig
Sannsynlighet

+ Identifiser utfallsrommet

* Er rekkefolge viktig?

» Bruk venndiagram/tre
Generelt

» Les oppgaven flere ganger
* Vis alle mellomregninger

+ Sett inn og sjekk svaret

+ Kontroller at enhetene stemmer
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